CFVVI — PrROVA 2 — TURMA 2 15/10/2025

GABARITO

Nao é permitido o uso de celulares, calculadoras ou dispositivos eletronicos!
A avaliacao é individual e nao é permitida consulta!

Respeite as margens do papel e nao utilize caneta vermelha ou corretivo!
Todas as respostas devem ser devidamente justificadas!

Nao pule passagens e use a notagao matematica correta!

O resultado final correto nao significa nada se o procedimento estiver errado!

SEEAN i

1 [30%] Use a definicio para calcular a derivada parcial de f(x,y) = 42®y* + 2y por y

Pela definicao,

of L

f(x,y—l—h) —f(x,y)
h

Calculando,
f(a,y) = 42y +ay
flz,y+h) =42y + h)> + z(y + h)
= 42%(y? + 2yh + h?) 4 zy + zh
= 422y? + 8z%yh + 42*h® + xy + zh
Logo,
flx,y+h) — f(z,y) = (4xy* + 82%yh + 42?h® + zy + xh) — (42%y* + zy)
= 8x2yh + 42°h* + zh
= (82%y + = + 42*h)h
Dividindo por h

f(a:,y—l—h)—f(x,y)
h

= 8z%y + x + 42%h

Tomando o limite

Z?J;(x, y) = flgﬂo (8x%y + x + 42?h)

=822y + x
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2 [40%] Calcule ag(Q, 3), respeitando a ordem descrita na notagao, de f(x,y) = In (yx2 + l’y2)
Toy

giy” _ gy [in (ya? + y?))]
= M (’fy (ywz + :J:y2>

1 0 0
= v (g ) + 3 (7))

_ 1 20y 8y2
yx? + ay? (x dy e dy

1 2
B 22 + 2zy
g2 + xy?
T+ 2y
oy +y?
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3 [30%] Utilize a derivagao implicita para encontrar M assumindo que a equacio zy? + 2% = 4ze?”
Y

define z como funcao de x e y

Utilizando a férmula com F(z,y, z) = 2y + 22 — 4ze¥?

oF
Fy(w,y,z) = aiy(xvgﬁ Z)

= 9 (zyQ + 22 - 43363”2)

dy
_ 0oy O oy Oy
= 3 (xy)—f—ay (z) 8y(4we )
_ Ay 9y

=22y — 4zey’z§y (yz)

=2y — 4xe¥*z
= 2y — 4dxze¥?
oF
Fz(xvyvz) = E(li?y’z)
— 9 2 2 Yz
—&(xy + 2% — 4dze )
_ 9 2 9 2 9 Yz
—%(:Uy)—i-%(z)—&(élxe )
=042z — 4m% (%)

=2z — 49563122 (yz)

0z
= 2z — 4aye¥?
Portanto,
82( ) Fy(z,y, z) 2xy — 4xze¥?  2xzeV* —xy
—I\T z = — = — =
oy s F.(z,y,2) 2z — dxyey? 2 — 2xyeyr



