CFVVI - ProvA 1 — TURMA 3 01/04/2026

GABARITO
1. Nao é permitido o uso de celulares, calculadoras ou dispositivos eletronicos!
2. A avaliacdo ¢é individual e nao é permitida consultal
3. Respeite as margens do papel e nao utilize caneta vermelha ou corretivo!
4. Todas as respostas devem ser devidamente justificadas!
5. Nao pule passagens, escreva ao menos uma, e use a notacdo matematica correta!
6. O resultado final correto nao significa nada se o procedimento estiver errado!
1 [50%] Uma particula descreve uma trajetoria N
circular descrita pelas equacgoes paramétricas 6T
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x(t) = 3sen (t2) +3 4T
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y(t) = 3 cos (t2) +1 24
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a) [10%] determine on pontos onde da curva
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b) [15%] calcule a expressao para o vetor

tangente a curva <

c) [15%)] avalie o vetor tangente em
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d) [10%] esboce a curva e os vetores tangen-

tes calculados

Apenas para esbocar os vetores, utilize as aproximagoes grosseiras |/ — ~
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a) Calculando os pontos associados a t =0, t = 5 eemt=/1

z(0) = (3 sen (t2) +3) ; y(0) = (3 cos <t2> + 1)
=3sen(0) +3 =3cos(0)+1
=3x0+3 =3x1+1
=3 =4
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a(¢924%m@3+@tﬁ v(y/3) = (3eos() +1)

= 3sen (72T>+3 :3008(72r>—|—1
=3x1+3 =3x0+1

z (V) = (3 sen (t2) + 3)

VT VT
= 3sen(m)+3 =3cos(m)+1
=3x0+3 =3(-1)+1
=3 = -2
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b) O vetor tangente é v(t) = ( ;Zt )
Avaliando cada derivada
9= < [3sen () +3] W= < [3c0s () +1]
=32 [sen (#2)] =35 Jeos (17)]
= 3eos () 4 () = —3sen (1) 2 ()
= 3cos (t2) 2t = —3sen (t2> 2t
= 6t cos (t2) = —6tsen (tQ)
) 6t cos (t2>
concluimos que, v(t) = 6t sen (tQ)
c¢) Avaliando o vetor tangente nos pontos t = \/Z et=/1
T\ 6t cos (t2) B 6t cos (tz)
! ( 2) | —6tsen (t2) ) VE ! (ﬁ) B ( —6t sen <t2) JT
6\/?005 <W> _ ( 61/ cos () )
— 2 2 ~\ —6y/7sen (n)
—6 5 sen F) ) B
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2 [50%] Considerando a fun¢ao f(x,y) =1In (9 + 2% — y2>

[15%] determine o dominio de f
[15%)] esboce o dominio

)
)

(¢) [10%] determine a curva de nivel que passa pelo ponto (0, 1)
)

(d) [10%] esboce a curva de nivel que passa pelo ponto (0,1)
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a) Nao podemos calcular logaritmo de um nimero negativo ou do zero, portanto, o dominio de f é
o conjunto de todos os pontos (z,y) € R? tais que

9422 —y2>0

—2?+yt <9
y2 1,2
PR

ou seja, os pontos “entre os lados” da hipérbole. Assim, o dominio é

Dy ={(z,y) eR* / y* —2® <9}

c) A curva de nivel que passa pelo ponto (0,1) tem o valor

c:f(0,1)21n<9+x2—y2)

o In (9 102 - 12) —In§

A curva de nivel associada ¢é
f(z,y) =In8
In (9—|—x2 — y2) =1In8

9422 — y? =8



Que é uma hipérbole.



