CFVVI - ProvA 1 — TURMA 6 01/04/2026

GABARITO
1. Nao é permitido o uso de celulares, calculadoras ou dispositivos eletronicos!
2. A avaliacdo ¢é individual e nao é permitida consultal
3. Respeite as margens do papel e nao utilize caneta vermelha ou corretivo!
4. Todas as respostas devem ser devidamente justificadas!
5. Nao pule passagens, escreva ao menos uma, e use a notacdo matematica correta!
6. O resultado final correto nao significa nada se o procedimento estiver errado!

1 [50%] Uma trajetoria eliptica é descrita pelas

equagoes paramétricas Para esbocar dos vetores, multiplique-os por m
z(t) = 3sen (\/1_5) -1 T
y(t) = 5cos (\/1_5) +1
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a) [10%)] determine os pontos da curva com
w2 9 97
h=—th=m"clyg=— ¢

4 4
b) [15%] calcule a expressdao para o vetor

tangente a curva

c) [15%] avalie o vetor tangente a curva nos

pontos tq, te € i3 —51

d) [10%] esboce a curva e os vetores tangen- 3

tes calculados

a) Calculando os pontos
x (7;2) = (3 sen (\/E) - 1) = Y (j) = (5 cos (\/i) + 1)
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:3sen( 721)—1 :5cos< 2)—1—1

— 3sen (W> _1 = 5cos (fracn2) + 1
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=
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o () = (35en (vE) - 1)

() = (505 (V) +1)

w2 2
:3sen(\/ﬁ) -1 = 5cos (\/ﬁ) +1
=3sen(m) — 1 =5cos(m)+1
=3x0-1 =5(-1)+1
=—1 =—4

:3sen(327r)—1 = 5 cos >+1
=3(-1)-1 =5x0+1
=4 =1
dx
dt
b) O vetor tangente é v(t) = ( i )
dt
dx d d d
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c) Avaliando o vetor tangente nos pontos t; = %, ty =72 ety = Ve
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2 [50%)] Considerando a fungdo f(z,y) = \/ln (10 — 22 + y?)

a) [15%)] determine o dominio de f
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[15%] esboce o dominio

)
)
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[10%] determine a curva de nivel que passa pelo ponto (0,0)

Curva de nivel

(d) [10%] esboce a curva de nivel que passa pelo ponto (0,0)
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a) Para calcular a raiz precisamos que

ln(10—$2+y2> >0
10 -2 +y2>1

—x2+y229
xz—y2§9
2 2
T Y
2 g =l

ou seja, os pontos “entre os lados” da hipérbole.
Assim, o dominio é

Dy ={(z,y) eR® / 2” —y* <9}

c¢) A curva de nivel que passa pelo ponto (0,0)
tem o valor

C:f(0,0)

= /In (10 — 22 + 42)
(0.0)

V/In (10 — 02 + 02)
VIn 10

A curva de nivel associada é

flz,y)=c
VIn (10 — 22 + ?) = Vi 10

In (10 - 2% + y*) = n 10

10 — 2% 4+ 9% =10

—2? 4+ y? =0
y? = 22
y==*x

A curva de nivel corresponde as retas



