CFVVI — ProvA 2 — TURMA 6 28/09/2026

GABARITO
1. Nao é permitido o uso de celulares, calculadoras ou dispositivos eletronicos!
2. A avaliacdo ¢é individual e nao é permitida consultal
3. Respeite as margens do papel e nao utilize caneta vermelha ou corretivo!
4. Todas as respostas devem ser devidamente justificadas!
5. Nao pule passagens, escreva ao menos uma, e use a notacdo matematica correta!
6. O resultado final correto nao significa nada se o procedimento estiver errado!

Atencao: a aplicacao das regras do produto ou do quociente em casos nos quais um dos termos
é constante serd considerada incorreta, por evidenciar compreensao inadequada das regras

de derivacao.

1 [25%] Calcule a derivada parcial mista f,,(x,y) da funcao f(z,y) = ye™ — zsen (3:2 + y) ,

na ordem indicada pela notagao

fo(z,y) = gi
= 8853 {ye“y — xrsen (a:2 + y)]
= 8655 [yeivy] — 8855 [x sen (932 + y)}
= y% [e™Y] — <gi sen (x2 + y) + xai [sen (:762 + y)D
= yexy%(xy) — sen (ZCQ + y) — I COS ($2 + y) % (xQ + Z/)
= ye™y — sen (952 + y) — X COoS (a:2 + y) 2z
= %™ — sen (1‘2 + y) — 222 cos ($2 + y)
Fule) = o
_9 (af)
Oy \ Ox
— 883/ {y%wy — sen (332 + y) — 222 cos (:132 + y)}
_ aay {yQExy} _ é(?y {sen (x2 4 y)] — ag [21‘2 cos <x2 + y)]
:%y;exy_i_yzis;_ {sen (a: +y)} {cos (x —i—y)}
= 2ye™ + e xya;y coS (m + y) 88y [a: + y} + 22% sen (x2 + y) (fy [xz + y}

= 2yze™ + y2e"Y — cos (;C2 4 y) + 222 sen (x2 + y)
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2 [25%] Determine se o limite  lim 27‘2 existe
(z,9)—=(0,0) 27 + Y
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Y
f(xvy)_xg_’_yz
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.%'Z—y2
,0) =
f($ ) .7}2-1-@/2

y=0 T
Li = lim M :1mm2_02:lim1:1
(@) =00 22 +y*|, o =022+ 02 20
Caminho z =0
22 — ¢ _y?
0,y) = —5—>5 = —F4=-1 v 0

2?2 — 42 02 — 12

im
(2,9)—(0,0) 2 + y?
Os dois caminhos conduzem ao ponto (0, 0), mas produzem valores diferentes entao o limite nao existe.

=0 y—0 0 +y y—0

Ly =



d
3 [25%] Dada a equacdo z?+xy+y* = 7, determine d—y por derivacao implicita e calcule seu
x

valor no ponto (2, 3)

Método 1 Pela férmula temos

dy  F;

dr ~ F,
com

F(z,y) = 2° + 2y + ¢

Fy(z,y) = 8:1: (:c +xy+y):2a:+y
Fy(z,y) = ( +:vy+y2)=x+2y
dy Fy  2z+y

dr F, T+ 2y
Método 2

Como y é uma fungao de z, y = y(x)
2+ Ty + y2 =7
2+ ay(e) + (y(@)* =7

di {xz + xy(z) + (y(x))Q] = %
2x+jy+%%+%ﬁi 0
2x+y+$g*+%gz !
g%@+2w+9$+y:0
%(;U—I-?y) =2y
dy _ 2y
der  x+2y
No ponto (1,2)
ay 22 +y 2x248 T

Zﬁ(’):_x+2y@$:_2+2x3_ 8



4 [25%] Dados z = u®> +€”, u = 2> + y e v = xy. Utilize a regra da cadeia para calcular

0z

0: _0z0u 0200
dr  Oudxr Ovox
0z

% = 2u

02 _
o €
ou

% =2z
ov

o =Y
0= _0z0u  0:00
or Oudxr Ovox

= 2u(2x) + €'y

=4z (1‘2 + y) + ye™?

0z

(1,2) = (42 (« +y) +ye)

(1,2)
= 4(1)(1% 4 2) 4 212
=12 + 2¢2



