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Regiao Fechada e Limitada

Fechada Contém todos os pontos de fronteira
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Regiao Fechada e Limitada

Fechada Contém todos os pontos de fronteira

Limitada Esta dentro de um circulo centrado na origem
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Func¢ao Continua

Uma funcéo continua em uma regido fechada e limitada
possui um maximo e um minimo absolutos (globais)

4/32



Encontrando os Extremos Absolutos

Encontrando os extremos absolutos de uma funcéo f
em uma regido fechada e limitada R
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Encontrando os Extremos Absolutos

Encontrando os extremos absolutos de uma funcéo f
em uma regido fechada e limitada R

1. Encontrar os pontos criticos de f no interior de R
2. Encontrar os pontos onde f pode ter maximos ou minimos na fronteira de R
3. Calcular o valor de f nos pontos encontrados

4. Verificar os valores maximo e minimo que f assume
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Exemplos
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Encontre os valores maximo e minimo absolutos de
flx,y)=2+2x+2y —x" — y*

na regiao triangular limitada pelasretas x =0, y=0e y=9 — x
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Exemplo 1 — Pontos criticos interiores

f(x,y)
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Exemplo 1 — Valor da funcédo

f(1,1)
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Exemplo 1 — Pontos na fronteira

Vamos tratar cada segmento da fronteira separadamente

1. y=0 0<x<9
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Exemplo 1 - Solugédo

Méximo absoluto de f em R é 4 e ocorre no ponto (1,1)

Minimo absoluto de f em R é —61 e ocorre nos pontos (9,0) e (0,9)
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Encontre os maximos e minimos absolutos da fun¢do

flry)=x"+2y" —x
na regiao

©+yP <1
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Encontre os maximos e minimos absolutos da fun¢do
2 2
floy)=x"+2y" —x
na regiao

©+yP <1

Dica: Use uma funcdo para descrever a parte de cima e outra para a parte de baixo da
fronteira
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Exemplo 2 — Pontos criticos interiores

fx(X,J/)Z%(xz—l-Zyz—x) —2x—1

0
filx,y) = I (x2 + 29 —x) =4y

felx,y) =0 £(x,y) =
_1 p—
x-2 y

1
O ponto (5, 0) esta no interior da regido R
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Exemplo 2 — Pontos criticos no interior

d
g;(x):a(Z—x—xz) =—1-—2x
gi(x) =0
—1-2x=
2x = —1
-1
x=—
2

-1
O ponto critico de g;(x) é -
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)

_é)

1
2
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Exemplo 2 - Solucédo

- 9
Maéaximo absoluto de f na regido é 4 © ocorre nos pontos
1 V3 13
_— —_— e _ —
27 2 27 2

. o, 1 1
Minimo absoluto de f na regido é —7 € ocorre no ponto 2 0
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Lista Minima

Calculo Vol. 2 do Thomas 12% ed. — Secédo 14.7

1. Estudar o texto da secdo

2. Resolver os exercicios: 31, 34, 37, 38

Atencao: A prova é baseada no livro, ndo nas apresentacdes
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