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Equagdo Vetorial da Reta

Uma reta é determinada por

» um ponto pertencente a reta

» um vetor nao nulo paralelo a reta (vetor diretor)
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Equagdo Vetorial da Reta

Dados um ponto da reta, P, e um vetor diretor, ¥
Para qualquer ponto R da reta
o vetor ﬁ é paralelo a U

Assim, existe t € R, tal que
PL = ti

entao

R=P+1v

13/28



Equacgdo vetorial da reta

a Uy x
Se p=|1b U= v9 =1y
c U3 z

A equacio vetorial
r=p+tv

¢é escrita como

a U1
= b + t V2 teR
z C V3

7" é chamado de vetor posi¢ao e representa um ponto qualquer
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Determine a equagao vetorial e as equacdes paramétricas da reta que passa pelo
ponto

P=(2,-1,3)
e possui vetor diretor

—1
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Exemplo 1 - Solugédo

A equacgio vetorial é obtida diretamente de

r=P+1tv
T 2 —1
y | = -1 |+t 2
z 3 4
r=2-—1
y=—1+2t
z=3+4t
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Equacoes Paramétricas
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Equacoes Paramétricas

Escrevendo
a (%1
Yy = b + t (%) t S R
z c U3

separadamente para cada coordenada, temos as Equa¢des Paramétricas da Reta

r=a+tn
y=b+tuy

z=c+1tvs

t € R é o parametro
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Exemplo 2

Determine as equacdes paramétricas da reta que passa pelos pontos
A=(1,2,-1)

B = (4,-2,5)
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Exemplo 2 - Solucédo

Vetor diretor

4 1 3
G—AD=B-A=| 2 |- 2 | =| -4
5 1 6

Equagdo dareta ¥ = A + tv

T 1 3 r=1+3t
y | = 2 | +t| -4 y=2—4t
< -1 6 z=—1+6t
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Exemplo 3

Determine se o ponto P = (0, 7,8) pertence a reta

r=2—1
r:qy=1+3t
z =442t
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Exemplo 3 - Solucédo

Para que P pertenca a reta, deve existir um mesmo valor de t € R
que satisfaca as trés equacdes

r=2—-1 y=1+43t z=4+2t
0=2-1 =1+3x2 =4+4+2x2
t=2 =7 =38

As trés coordenadas sdo satisfeitas pelo mesmo parametro,
portanto, P € r
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Equacoes Simétricas
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Equacdes Simeétricas

Se vy, vy e v3 forem diferentes de zero, isolamos o ¢t em

T =a+ 1t
y=0b+tvy

z=c-+tus

obtendo

r—a y y—2>b z—c
U1 U2 U3

t =

Para qualquer ponto na reta

r—a y—>b z—c

(%1 (% U3
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Exemplo 4

Determine a equacdo simétrica da reta

=2+ 3t
r.qy=-—-1-12¢
z=4+1
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Exemplo 4 - Solucédo

Isolando o parametro em cada equagao

x—2 y+1
t= t=—"—— t=2z—4
3 2 :
temos
-2 1
‘ :&:2—4
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Exemplo 5

Determine uma equacio vetorial para a reta

r—1 y+3 =z2-2
2 -1 4

27/28



Exemplo 5 — Solucédo

Introduzimos um pardmetro comum

r—1 y+3 =2-2
2 -1 4

Assim,

=1

r=1+4+2t y=-3—1 z=2+41
Portanto

(x,y,2) = (1,-3,2) + t(2,—1,4)

O ponto P = (1,—3,2) pertence a reta

—

e U= (2,—1,4) é um vetor diretor
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