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Casca Cilindricas
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Casca Cilindrica
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Volume de uma Casca Cilindrica

V=V,- W
= 1rih — wrlh
=7 (ri—rl)h
=n(n+n)(r—n)h
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=2nrArh

r+n

5 e Ar=nr,—n

onde fizemos r =
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Volume de uma Casca Cilindrica

V = (circunferéncia) (altura) (espessura)

= (27r) (h) (Ax)
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Volumes por Cascas Cilindricas
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Sélido de Revolucio
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Volume Soélido de Revolucéo
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Volume Soélido de Revolucéo
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Volume Soélido de Revolucéo
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Volumes por Cascas Cilindricas

b
V:/dV

b
= / (circunferéncia) (altura) (espessura)

_ /  omx f(x) d
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Volumes por Cascas Cilindricas

O volume do sélido S obtido pela rotacdo em torno do eixo y da regido
R={(x.y): 0<y<f(x),a<x<b}

é calculado pela integral

V:/ab27rxf(x)dx
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Exemplos
Exemplo 1
Exemplo 2
Exemplo 3
Exemplo 4
Exemplo 5
Exemplo 6
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Exemplo 1
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Encontre o volume do sélido obtido pela rotacdo em torno do eixo y
da regido delimitada por

y=2x>—x e y=0
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Exemplo 1 — Esboco
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Exemplo 1 — Casca Cilindrica

Raio r(x) =x
Circunferéncia 27x

Altura h(x) = 2x* — x°
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Exemplo 1 — Volume

2
V= / 27X (sz — x3) dx
0
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Exemplo 2
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Exemplo 2

Encontre o volume do sélido obtido pela rotacdo em torno do eixo y
da regido entre
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Exemplo 2 — Esboco

YA

o=
=Y
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Exemplo 2 — Casca Cilindrica

Raio r(x) =x
Circunferéncia 27x

Altura h(x) = x — x*
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Exemplo 2 — Volume
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Exemplo 3
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Exemplo 3

Encontre o volume do sélido obtido pela rotacdo da regido delimitada por
y=x—x e y=20

em torno da reta x = 2
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Exemplo 3 — Esboco
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Exemplo 3 — Casca Cilindrica

Raio r(x) =2—x
Circunferéncia 27(2 — x)

Altura h(x) = x — x*
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Exemplo 3

V:/()lzw(Z—x) (x — x%) dx

1
:27r/ X —3x% 4 2x dx
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Exemplo 4
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Exemplo 4

Use cascas cilindricas para encontrar o volume do s6lido obtido pela rotacao,
em torno do eixo x da regido sob a curva

y=vx

de O até 1
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Exemplo 4 — Casca Cilindrica

Raio riy) =y
Circunferéncia 27y

Altura h(y) =1— 9

31/40



Exemplo 4

1
V= / 2ry(1 — y*)dy
0
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Exemplo 5
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Exemplo 5

Encontre o volume do sélido de revolucao gerado pela rotacio da regido
delimitada pelas curvas

x=(y—3)* e x=4

em torno dareta y =1
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Exemplo 5 — Casca Cilindrica

Raio riy) =y—1
Circunferéncia 27(y —1)

Altura h(y) =4— (y—3)°
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Exemplo 5

V:/1 2r(y —1)(4 — (y — 3)%)dy
:2#/15(y—1)(—y2+6y—5)dy

5
:27r/ —y* +7y* — 11y +5dy
1

5

4 3 2
ooy y
21 (=2 4+ 7% — 1% +5
W( i 73 2+y>

1

—2 P LP P L )
B A R 473 2 I

36/40



Exemplo 6
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Exemplo 6

Use os dois métodos estudados para encontrar o volume do sélido gerado pela
rotacdo da regido delimitada pelas curvas

y=>5—4x y=x x=0

em torno do eixo y
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Lista Minima

39/40



Lista Minima

Estudar a Secdo 3.4 da Apostila

Exercicios:

Atencao: A prova é baseada no livro, ndo nas apresentacoes
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