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Sélidos de Revolucao

Sélido de revolucéo é obtido pela rotacdo de uma regido plana em torno de um eixo.
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Sélidos de Revolucao

Sélido de revolucéo é obtido pela rotacdo de uma regido plana em torno de um eixo.

Secdo transversal sera um disco de raio R(x)

A(x) = mR(x)?

Anel circular de raio externo R(x) e raio interno r(x)

Alx)=m7 (R(x)2 — r(x)z)
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Sélidos de Revolucao

(0, 0) X
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Exemplos
Exemplo 1
Exemplo 2
Exemplo 3
Exemplo 4
Exemplo 5
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Exemplo 1
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Encontre o volume do sélido obtido pela rotacdo em torno do eixo x
da regido sob a curva f(x) = /x de 0 até 1

7/32



y y

y=r
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Exemplo 1 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um circulo de raio
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Exemplo 1 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um circulo de raio

com area

A(x) = 7R(x)* = W(ﬁ)z = mx
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Exemplo 1 — Volume

1
V:/ﬂxdx
0
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Exemplo 1 — Volume
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Exemplo 1 — Volume
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Exemplo 2
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Exemplo 2

Encontre o volume do sélido obtido pela rotagdo da regido
limitada por y = x°, y = 8, e x = 0 em torno do eixo y
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Exemplo 2
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Exemplo 3 — Area da secéo transversal

Secéo transversal é um circulo de raio x

x=y
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Exemplo 3 — Area da secéo transversal

Secdo transversal é um circulo de raio x

x=y

Area da secdo transversal
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Exemplo 2 — Volume

8
V = / 7ry2/3dy
0
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Exemplo 2 — Volume
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Exemplo 2 — Volume
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Exemplo 2 — Volume
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Exemplo 3
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Exemplo 3

A regido R, limitada pelas curvas delimitada pelas curvas
y=x e y=x

¢ girada em torno do eixo x.

Encontre o volume do sélido resultante.
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Exemplo 3

(0, 0) X
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Exemplo 5 — Area da secéo transversal

As curvas y = x e y = x° se intersectam nos pontos (0,0) e (1,1)
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Exemplo 5 — Area da secéo transversal

As curvas y = x e y = x° se intersectam nos pontos (0,0) e (1,1)
A secdo transversal é um anel

Raio interno
r(x) = x*
Raio externo

R(x) =x

Area da secdo transversal

Ax) = 7 (2 - ())
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Exemplo 5 — Area da secéo transversal

As curvas y = x e y = x° se intersectam nos pontos (0,0) e (1,1)
A secdo transversal é um anel

Raio interno
r(x) = x*
Raio externo

R(x) =x

Area da secdo transversal

Alx) =7 (xz - (xz)z) = 7 (x* —x%)
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Exemplo 3 — Volume

1
V = / m(x* — x*)dx
0
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Exemplo 3 — Volume

20/32



Exemplo 3 — Volume
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Exemplo 3 — Volume
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Exemplo 4
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Exemplo 4

Encontre o volume do sélido obtido pela rotagdo da regido
do exemplo anterior em torno da reta x = —1
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Exemplo 4
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Exemplo 4 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel
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Exemplo 4 — Area da secéo transversal
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Raio interno
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Exemplo 4 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel " .
Area da secdo transversal

Raio interno Aly) =7 (R(y)2 _ r(y)z)

r(y)=1+y

Raio externo

R(y)=1+y
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Exemplo 4 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel " .
Area da secdo transversal

Raio interno Aly) =7 (R(y)2 _ r(y)z)

W) =1+y — (143 = 1+ )]

Raio externo

R(y)=1+y
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Exemplo 4 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel " .
Area da secdo transversal

Raio interno Aly) =7 (R(y)2 _ r(y)z)
=1ty =7 [+ 3 = (14 )]

— - 2
Raio externo —W[(l—i—Z\/}—i—y) (1+2y+y)]

R(y)=1+y
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Exemplo 4 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel " .
Area da secdo transversal

Raio interno Aly) =7 (R(y)2 _ r(y)z)
=ty = [+ 3 - (14 9]
Raio externo =m[(+2yy+y) = (14 2y+ )]

ROV =1+ =revy=y=y)
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Exemplo 4 — Volume

v=[mw@
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Exemplo 4 — Volume

v=[mw@

:/Olw(z\/}—y—yz)dy
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Exemplo 4 — Volume
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Exemplo 4 — Volume
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Exemplo 4 — Volume
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Exemplo 5
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Exemplo 5

Encontre o volume do sélido obtido pela rotagdo da regido
do exemplo anterior em torno da reta y = 2
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Exemplo 5




Exemplo 5 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel
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Exemplo 5 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel

Raio interno

r(x) =2—x
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Exemplo 5 — Area da secéo transversal
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Exemplo 5 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel
Raio interno

r(x)=2—x
Raio externo

R(x)=2—x%°

Area
Alx) =7 (2— )" —7(2 — x)?
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Exemplo 5 — Area da secéo transversal

A secdo transversal é um anel
Raio interno
r(x)=2—x
Raio externo
R(x)=2—x%°
Area
Alx)=m(2- xz)2 —m(2—x)? =7 (x* = 5x° + 4x)

29/32



Exemplo 5 — Volume

V:/OlA(x)dx
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Exemplo 5 — Volume
/ Alx

/7rx—5x+4xd

Vv
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Exemplo 5 — Volume

V:/OlA(x)dx

1
:/ 7r(x4—5x2+4x) dx
0

1
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Exemplo 5 — Volume

1
/ 7r(x4—5x2+4x) dx
0
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Exemplo 5 — Volume
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Lista Minima
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Lista Minima

Estudar a Secdo 3.3 da Apostila

Exercicios: 1a-f, 2, 3

Atencao: A prova é baseada no livro, ndo nas apresentacoes
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