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Plano Tangente a superficie z = f(x, y)

Sabemos que o plano tangente a superficie z = f(x, y)
de uma fungéo diferenciavel f no ponto (a, b, f(a, b)) é

fela, b)(x — a) + fy(a,b)(y = b) = (z = ¢) = 0

Rearranjando

z=f(a,b) + fi(a,b)(x — a) + fy(a, b)(y — b)
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Aproximacao Linear

Aproximacao linear, ou Linearizacdo de uma funcéo diferenciavel de duas variaveis
em torno do ponto (a, b)

L(x,y) = f(a, b) + fi(a, b)(x — a) + fy(a, b)(y — b)
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Exemplos
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Encontre linearizagdo da funcao

flx,y) =x*—xy—

no ponto (1,1)
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Exemplo 1 - Linearizacdo de f no ponto (1,1)

L(x,y) = f(a,b) + fi(a, b)(x — a) + fy(a, b)(y — D)

=fLY)+ L0, D =1) + (1, 1)(y - 1)
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Exemplo 1 — Avaliando a Derivada Parcial em x

) )
filxy) = a—i = Xy —y] = -y

fi(1,1) = (2x—y) —2x1—-1=1
(1,1)
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Exemplo 1 — Avaliando a Derivada Parcial em y
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Exemplo 1 — Avaliando a Funcao

= 1’—-1x1-1 = —1
(1,1)

f(1,1) = (& —xy—5)
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Exemplo 1 — Linearizagao

Lix,y) = f(1, 1) + £(1, )(x = 1) + £,(1,1)(y = 1)
=—-1+1(x—1)—-3(y—1)
=—-14+x—-1—-3y+3

=x—-3y+1

11/43



Exemplo 2

Encontre a linearizacgio de

2
f(x,y):xz—xy+y?+3

no ponto (3,2)
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Exemplo 2 — Avaliando a Derivada Parcial em x

a 2
fx(x,y)=a<xz—xy+y7+3) =2x—y

=2X3-2=4
(3,2)

f:(3,2) = 2x = y)
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Exemplo 2 — Avaliando a Derivada Parcial em y

a 2
fx(x,y)=a<xz—xy+y7+3) =2x—y

= 34+2=—1
(3.2)

£3,2) = (=x+y)
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Exemplo 2 — Avaliando a Funcao

2

2
f(3,2)=(x2—xy+%+3> :32—3><2+?+3:8
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Exemplo 2 — Aproximacao linear

L(x,y) = f(a, b) + fi(a, b)(x — a) + fy(a, b)(y — b)
=f(3,2) + £(3,2)(x = 3) + £,(3,2)(y — 2)
=8+4(x—3)+ (-1)(y—2)

=4x—-y—2
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Exemplo 3

Seja
flx,y) =In («* +y?)

use a aproximacao linear de f no ponto (1, 2) para estimar f(1,01;1,98)
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Exemplo 3 — Avaliando a Derivada Parcial em x

of 0 1 0 2x
or = ax (¥ +y)) = ma(xuyz) T gy
of 2x 2x1 2
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Exemplo 3 — Avaliando a Derivada Parcial em y
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Exemplo 3 — Avaliando a Funcao

f(1,2) = In(1+4) = In(5)
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Exemplo 3 — Aproximacao Linear

Lx.y) = fla.b) + ol Bix = 0) + 5oy =)

=In(5) + -(x—1)+ g(y—z)
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Exemplo 3 — Avaliando no ponto f(1,01;1,98)
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Exemplo 3 — Comparando com o valor exato

Com uma calculadora podemos avaliar

L(1,01;1,98) ~ 1.59744

£(1,01;1,98) ~ 1.59747
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Exemplo 4

Seja

flx,y) = Vdx + y*

use a aproximacio linear de f no ponto (1, 2) para estimar f(1,02; 1,98)
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Exemplo 4 — Avaliando a Derivada Parcial em x

0 0
a;i::a 4x+y2
§(4x+y)/
l(4x+y) "2 (x4 97
2 0
211,
2 Jiax+ 92
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Exemplo 4 — Avaliando a Derivada Parcial em x

5_f<1 2) — #
Ox Vax+ ¥
2
T Vaxii?
2 2 1

VE 2v2 V2
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Exemplo 4 — Avaliando a Derivada Parcial em y
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Exemplo 4 — Avaliando a Derivada Parcial em y

a_f(l 2 :L
Iy VAt lag
2
T Vaxii2
2 2 1
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Exemplo 4 — Avaliando a Funcao

f(1,2) = \/4x + y?
(1,2)
=14 x 1+ 22
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Exemplo 4 — Aproximacao Linear

Lx.y) = fla.8) + GH(@b)x—a) + 5oy =)

—f0.2)+ 0.2 = 1)+ 0.2 -2)

=22t -1+ £y 2)
4 x+y—3

RV ARG
x+y+1

V2
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Exemplo 4 — Aproximacao

1,02+ 198+1 4
IR _ %y

vz V2

L(1,02;1,98) =
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Exemplo 4 — Comparando com o Valor Exato

Com uma calculadora podemos avaliar

L(1,02;1,98) ~ 2.8284

£(1,02;1,98) = 2.8285
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Exemplo 5

Utilize a linearizacdo da func¢éo

flx,y) =& cos(xy)

no ponto (ﬁ, ﬁ) , para obter uma estimativa para f(2,1)

33/43



Exemplo 5 — Avaliando a Derivada Parcial em x

(ex 7 cos xy)

sl
sl

2 2 a
P e
<e ) cos(xy) + (cos(xy))

S’|Q>

x2—y? 8 22 8
=e o (x* = %) cos(xy) — " Y sen(xy)a (xy)

— ¢° V' 2xcos(xy) — ¢ sen(xy)y
x2

— Y (2x cos(xy) — ySGH(XY>)

34/43



Exemplo 5 — Avaliando a Derivada Parcial em x

% (ﬁ, ﬁ) — VT VT (2\/7_TCOS (ﬁﬁ) — /msen (ﬁﬁ) )

=¢ (2ﬁcos (7) — /T sen (7‘(‘))
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Exemplo 5 — Avaliando a Derivada Parcial em y

= % (exz_y2 cos(xy))

0 [ o p 22 0
_ 9 (o A
3y (e ) cos(xy) + e ay (cos(xy))

2 2 a 2 2
="V — (x* — y%) cos(xy) — € ¥ sen(xy)

dy

0
@ (xy)

= ¢V (—2y) cos(xy) — ¢ sen(xy)x

= (2y cos(xy) + xsen(xy))

36/43



Exemplo 5 — Avaliando a Derivada Parcial em y

U (VENT) = e/ (2R cos(VAV) + VFsen(VFy)
dy

=—¢ (2\/7?(—1) + \/7?0)
=27
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Exemplo 5 — Avaliando a Funcao no Ponto

fF(V/m/m) = e cos(xy)
— VTV o (Vm/7)

= €’ cos ()

=1
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Exemplo 5 — Aproximacao Linear

L(x,y) = f(a, b) + fe(a, b)(x — a) + fy(a, b)(y — b)
=f (VrVm) + £ (VrVr) (x = V) + f (V. Vr) (v = V)
=127 (x = v7) +2v7 (y = V)
=—1—2mx+ 21+ 27y — 27
=2Vr(y—x) -1
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Exemplo 5 — Avaliando a estimativa para f(3,2)

L(2,1) = 2¢/7(1—2)—1 = =271
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Exemplo 5 — Comparando com o valor exato

Com uma calculadora podemos avaliar

L(2,1) ~ —4.54490770181
f(2,1) = € cos(2) ~ —8.35853265094

Os pontos estdo muito longe para que a aproximacao linear seja adequada
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Lista Minima
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Lista Minima

Calculo Vol. 2 do Thomas 12% ed. — Secédo 14.6

1. Estudar o texto da secdo

2. Resolver os exercicios: 25-30

Atencao: A prova é baseada no livro, ndo nas apresentacdes
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